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Adva van n ≥ 2 különböző kupon, melyekből egy kupongyűjtő véletlenszerűen
visszatevéses mintát vesz. Adott n-től függő mn ∈ {0, 1, . . . , n − 1} szám esetén
a mintavételt addig folytatja, amı́g előszörre pontosan n−mn különböző kupont
nem gyűjtött. A Wn(mn) véletlen változó, a kupongyűjtő ,,várakozási ideje”, az
ehhez szükséges ismétlések számát jelöli. Aszimptotikus viselkedésére különböző
határeloszlástételeket bizonýıtottak aszerint, hogy mn hogyan változik, amint
n tart a végtelenbe. Bevezetve az Fn,mn
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,
x ∈ R, jelölést, Erdős és Rényi [3] határozták meg Fn,mn

(x) határeloszlását abban
az esetben, amikor mn minden n-re azonosan 0, majd Baum és Billingsley [1]
kiterjesztették ezt az eredményt tetszőleges konstans mn-re. Ugyancsak Baum
és Billingsley [1] látták be, hogy ha (n − mn)/

√
n → ∞ és mn → ∞, akkor

Wn(mn)−µn

σn

eloszlásban konvergál a standard normális eloszláshoz.
A dolgozatban ezen határeloszlások konvergenciáit vizsgáljuk. Először az

mn = m konstans esetben a konvergenciasebbességre Csörgő [2] által adott
O(log n/n) becslésről látjuk be, hogy nem jav́ıtható, és explicit módon definiálunk
olyan numerikusan számolható, az egész számegyenesen egyenletesen korlátos
Gn,m(x) függvényeket, melyekkel minden n-re és minden rögźıtett m-re az

Fn,m(x) = Fm(x) +
log n
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, x ∈ R,

egy tagú aszimptotikus sorfejtés teljesül. Grafikusan is illusztráljuk, hogy az
Fn,m(x) függvényeknek Fm(x)+ log n

n
Gn,m(x)-szel való approximációja lényegesen

jobb közeĺıtést jelent, mint a határeloszlással történő approximáció. Végül a
normális határeloszlású esetben becslést adunk a konvergenciasebességre.
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