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Témavezető: Dr. Maksa Gyula egyetemi docens
DE Anaĺızis Tanszék

Jelen dolgozatban az úgynevezett Cantor-t́ıpusú halmazok legfontosabb tula-
jdonságait és dimenzióit ismertetjük.

Matematikai tanulmányainkból már jól ismert az alábbi
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Cantor-halmaz. Ismeretesek továbbá ezen halmaz tulajdonságai is. Nevezetesen,
hogy kontinuum számosságú, kompakt, Lebesgue-mértéke nulla és nem tartlmaz
intervallumot. Felvetődik ezért a kérdés, hogy megadva egy olyan (λn) szigorúan
monoton csökkenő, pozit́ıv tagú nullsorozatot, melyre
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esetben – a sorozat által meghatározott
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halmaz milyen, a Cantor-halmaz fent emĺıtett tulajdonságaihoz analóg tulaj-
donságokkal rendelkezik.

Vizsgálataink során kiderült, hogy ebben a témakörben kulcsfontosságú szerep
jut az intervallum-kitöltő sorozatoknak. Ha ugyanis a szóban forgó (λn) sorozat
intervallum-kitöltő sorozat, akkor az általa meghatározott C((λn)) halmaz egy
kompakt intervallum.

A nem intervallum-kitöltő sorozatok közül először a mértani sorozatokat tek-
intettük, azaz ha (λn) =
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, ahol q > 2. Sikerült megmutatnunk, hogy

ekkor ezen sorozat által meghatározott halmaz kontinuum számosságú, kompakt,
Lebesgue-mértéke nulla és nem tartalmaz intervallumot.

Majd megvizsgáltuk azt az esetet is, melyben a (λn) sorozat Cantor-t́ıpusú
sorozat, és igazoltuk, hogy ilyen t́ıpusú sorozatok által meghatározott halmazok
is rendelkeznek a fent emĺıtett tulajdonságok mindegyikével.

A dolgozatban továbbá ismertetjük először mértani sorozatok, majd Cantor-
t́ıpusú sorozatok által meghatározott halmazok dimenzióit is.

Legvégül pedig az úgynevezett általános esetet és annak nehézségeit mu-
tatjuk be, melyben a szóban forgó (λn) sorozatról csak azt tesszük fel, hogy
nem intervallum-kitöltő sorozat.


