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Permutálhatónak nevezünk egy félcsoportot, ha a kongruenciái egymással 
felcserélhetőek. Egy félcsoportot mediálisnak nevezünk, ha minden négyesszorzatban 
a két középső elem egymással felcserélhető. Egy félcsoportot permutatívnak 
nevezünk, ha teljesít egy nem-triviális permutációazonosságot. 

H. Hamilton foglalkozott először permutálható félcsoportokkal [3]-as cikkében. 
Ebben általános tételeket bizonyított be a permutálható félcsoportokról és a kom-
mutatív esetben ezek teljes leírását adta. Ezen eredményeinek általánosításával sokan 
foglalkoztak. C. Bonzini és A. Cherubini [1]-ben a mediális, arkhimédeszi, permutál-
ható félcsoportokat leírta és bebizonyította, hogy minden mediális, permutálható, nem-
arkhimédeszi félcsoport első-, második- vagy harmadik típusú. Az első típusúra Nagy 
A., míg a második és harmadik típusúra C. Bonzini adott konstrukciót. Nagy A. 
bebizonyította [4]-ben, hogy minden permutálható permutatív félcsoport mediális, 
vagy ideálbővítése egy kommutatív nil félcsoportnak egy derékszögű köteggel. 

[2]-ben bebizonyítottam Nagy A. [4] eredményét felhasználva, hogy minden 
permutálható permutatív félcsoport mediális. Ez azért is érdekes, mert ekkor egy 
általános permutációazonosságból következik egy speciális (a mediális) azonosság. 

Dolgozatomban a fenti eredményeket felhasználva le fogom írni a permutálható 
permutatív félcsoportokat. Bebizonyítom, hogy minden permutálható permutatív 
félcsoport mediális. Ezután a mediális félcsoportok karakterizációjával fogok 
foglalkozni, végül a mediális, permutálható, nem-arkhimédeszi félcsoportok három 
fajtájának konstrukcióját fogom megadni.  
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